
 
                       les Suites   اٌؼذد٠خ  اٌّززب١ٌبد : اٌفصً الاٚي

1 
 

:تمهُذ  

  

 (les Suites)  انمتتانُاث انعذدَت  : انفصم الاول

 الاػذاد اٌذم١م١خ .1

 اٌؼذد٠خ  خاٌّززب١ٌرؼش٠ف  .2

 دساعخ ارجبٖ رغ١ش اٌّززب١ٌبد  .3

 اٌجش٘بْ ثبٌزشاجغ  .4

 ػذد٠خ خِززب١ٌدساعخ رمبسة  .5

 اٌذسط ٘ٛ اٌجش٘بْ ػٍٝ اْ ِجّٛػخ ِب.اٌٙذف ِٓ ٘زا 

 : الاعذاد انحقُقُت .1

  R: انمجمىعت انمرتبت فٍ .1.1

 ِجّٛػخ . Eٌزىٓ 

 : ثذ١ش Rٟ٘ اٌّجّٛػخ اٌجضئ١خ ِٓ  Eػٍٝ اٌّجٛػخ  ℜاٌؼلالخ 

     (   )  (   ) 

      : ٚٔشِض ٌٙب    ٔمٛي اْ  ٕ٘بن اٌؼلالخ  ث١ٓ  

 : وبٔذ أٙب ػلالخ رشر١ج١خ ارا ℜٔمٛي ػٓ 

 ℜ ( أؼىبع١خréflexive ٞا )           

   ( ظذ ِزٕبظشحantisymétrique ٞا )(          )               

   ( ِزؼذ٠خtransitive ٞا )(          )                 

 : ارا وبْ  إٔٙب ِشرجخ و١ٍب   ٔمٛي ػٓ

(           )          

 (valeur absolue) : انمطهقتانقُمت  .1.1

 : هٍ  انقُمت انمطهق ل  مه اجم كم عذد حقُقٍ 

| | {
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 | |     | |: مىحىً دانت انقُمت انمطهقت

 

 Geogebraِٓ رب١ٌف اٌىبرت ثبٌؼزّبد ػٍٝ  : اٌّصذس

 : بعض انخىاص

{
 
 

 
       | |     |  |  | |

      √   | |

      |   |  | | | |

      |   |  | |  | |

 

 

 .اد مه الأعهً، حاد مه الأدوً، انحذ الأعهً، انحذ الأدوً، انقُمت انعظمً، انقُمت انصغريعىصر ح .1

 : تعرَف

 ٓثؼلالخ رشر١ت ٔشِض إ١ٌٙب ثـ    (   ) جضءا ِٓ ِجّٛػخ ِشرجخ   ١ٌى       .. 

 : ثذ١ش  ِٓ   إٔٙب ِذذٚدح ِٓ الأػٍٝ إرا ٚجذ ػٕصش   ٔمٛي ػٓ

            

    فئٕٔب ٔغّٟ    (   )٠ٕزّٟ إٌٝ   ذبد ِٓ الأػٍٝاٌؼٕصش اٌ ِذذٚدح ِٓ الأػٍٝ ٚوبْ   إرا وبٔذ

  : إرا دمك   ٠ّضً اٌم١ّخ اٌؼظّٝ ٌـ   ، أٞ أْ ػٕصشا   ل١ّخ ػظّٝ ٌـ

               

أػٍٝ إرا لجٍذ ِجّٛػخ اٌذٛاد اٌؼ١ٍب ل١ّخ   دذا    ٔمٛي إْ ٌـ       ثـ   ٔشِض إٌٝ اٌم١ّخ اٌؼظّٝ ٌـ

 .      ،ٚٔشِض إ١ٌٗ ثـ   صغشٜ، ٚرغّٝ ٘زٖ اٌم١ّخ )ػٕذ ٚجٛد٘ب( اٌذذ الأػٍٝ ٌـ

 : ملاحضت

     (les majorants)ج١ّغ اٌؼٕبصش اٌزٟ رىْٛ اوجش ِٓ اح رغبٚٞ اٌذذ الاػٍٝ رغّٝ اٌذٛاد اٌؼ١ٍب 
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 اصغش ػٕبصش اٌذٛاد اٌؼ١ٍب.اٞ اٌذذ الاػٍٝ ٘ٛ 

         {
                        

                                 
 

         {
          

      (          )      
 

 (les majorants, les minorants) : انحىاد انعهُا و انحىاد انصغرٌ .1.1

 : تعرَف

A  ِٓ ِجّٛػخ جضئ١خR  ْدٛاد ػ١ٍب ارا وبٔذ  ,  ١ٌغذ خب١ٌخ ٔمٛي ا : 

                  

 

A  ِٓ ِجّٛػخ جضئ١خR  ْارا وبٔذ صغشٜدٛاد   ,  ١ٌغذ خب١ٌخ ٔمٛي ا : 

                  

 

 انحىاد انذوُا        E انحىاد انعهُا              انمجمىعت

 : مثال

   -    , 

 : اٌذٛاد اٌؼ١ٍب

   ,     , 

 : اٌذٛاد اٌذ١ٔب

   -      - 

 

  (borne supérieure , borne inférieure) : انحذ الاعهً انحذ لادوٍ .1.1

 : وضرَت

ٚ ِذذٚدح ِٓ الاػٍٝ      ١ٌغذ رشىً ِجّٛػخ خب١ٌخ   (   )  ِٓ   وً ِجّٛػخ جضئ١خ 

     فٟٙ رمجً ػٕصش دبد ِٓ الاػٍٝ 

 : حانت خاصت

ارا اخزٔب ِجّٛػخ جضئ١خ ِٓ   ℚ٘زٖ إٌعش٠خ لا ٠ّىٓ رؼ١ّّٙب ػٍٝ ج١ّغ اٌّجّٛػبد فّضلا اٌّجّٛػخ 

اٌٙزٖ اٌّجٛػخ ٚغ١ش خب١ٌخ ٚ ِذذٚدح ِٓ الاػٍٝ ٕٚ٘بن ادزّبي ػذَ ٚجٛد دذ اػٍٝ ِٚضبي ػٍٝ رٌه 

 : اٌّجّٛػخ
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  *         + 

 

 : ثذ١ش   ِٓ   إٔٙب ِذذٚدح ِٓ الأدٔٝ إرا ٚجذ ػٕصش   ٔمٛي ػٓ

             

ل١ّخ    فئٕٔب ٔغّٟ   ٠ٕزّٟ إٌٝ   ذبد ِٓ الأدٔٝاٌ اٌؼٕصش ِذذٚدح ِٓ الأدٔٝ ٚوبْ   إرا وبٔذ 

  : إرا دمك   ٠ّضً اٌم١ّخ اٌصغشٜ ٌـ β ،أٞ أْ ػٕصشا   صغشٜ ٌـ

              

 دذا أدٔٝ إرا لجٍذ ِجّٛػخ اٌذٛاد اٌذ١ٔب ل١ّخ    ٔمٛي إْ ٌـ       ثـ   ٔشِض إٌٝ اٌم١ّخ اٌصغشٜ ٌـ 

 .      ،ٚٔشِض إ١ٌٗ ثـ   ػظّٝ، ٚرغّٝ ٘زٖ اٌم١ّخ )ػٕذ ٚجٛد٘ب( اٌذذ الأدٔٝ ٌـ

 : وضرَت

 لاعفًٚ ِذذٚدح ِٓ ا     ١ٌغذ رشىً ِجّٛػخ خب١ٌخ   (   )  ِٓ   وً ِجّٛػخ جضئ١خ 

      لادٔٝفٟٙ رمجً ػٕصش دبد ِٓ 

 : ملاحضت

     (les minorants)ذ١ٔبرغّٝ اٌذٛاد اٌ دِٔٝٓ اح رغبٚٞ اٌذذ الا اصغشج١ّغ اٌؼٕبصش اٌزٟ رىْٛ 

 .ٌذ١ٔبش ػٕبصش اٌذٛاد اوج٘ٛ ا لادٔٝاٞ اٌذذ ا

         {
                        

                                 
 

         {
          

      (          )      
 

 : ملاحظت

ٚاٌم١ّخ ٠ّىٓ ألا ٠ىْٛ اٌذذ الأػٍٝ ِٛجٛدا ٚوزٌه اٌذبي ف١ّب ٠خص اٌذذ الأدٔٝ ٚاٌم١ّخ اٌؼظّٝ 

الأِش ١ٌظ وزٌه ف١ّب ٠خص اٌذٛاد اٌؼ١ٍب  .ِٓ ٘زٖ اٌم١ُ فغزىْٛ ٚد١ذح اٌصغشٜ. ٌىٓ ػٕذ ٚجٛد أٞ

  .ٚاٌذٛاد اٌذ١ٔب

 : ِغزٍضِخ

( )     ِٛجٛد ( )     ِٛجٛد ( )            ( ) 

( )     ِٛجٛد ( )     ِٛجٛد ( )            ( ) 

 

 : أمثهت

  الأػذاد اٌطج١ؼ١خِجّٛػخℕ   0اٌؼذد ِذذٚدح ِٓ الأدٔٝ ثـ . 
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 ،ٌىٕٙب ١ٌغذ ِذذٚدح ِٓ الأػٍٝ.             ٌٚذ٠ٕب  

 ٍِٝجّٛػخ الأػذاد اٌصذ١ذخ ١ٌغذ ِذذٚدح ِٓ الأدٔٝ ١ٌٚغذ ِذذٚدح ِٓ الأػ. 

  إرا اػزجشٔب اٌّجبي ,   -ِٓ ℝ ْفئٕٔب ٔلادظ أ ، : 

     ,    -     ,     -          ,    -        ,    )-      

  إرا اػزجشٔب اٌّجبي -      - ِٓℝْفئٕٔب ٔلادظ أ ، : 

    -       -           -     -       -      -     

-     غ١ش ِٛجٛد     -  

 : بعض انخىاص

   (   )     ,   ( )    ( )- 

   (   )     ,   ( )    ( )- 

   (   )     ( )     ( ) 

   (  )      ( ) 

   (   )     ,   ( )    ( )- 

   (   )     ,   ( )    ( )- 

 : تطبُق

 (sup , min , inf , max,  les majorants et les minorants)  : ػ١ٓ اْ اِىٓ

  {√ (   )}       *          +     {
 

  
       } 

 : انحم

  {√ (   )} 

 : ٌذ٠ٕب

 (   )               

   ,   - 

1 
 

 
 0   

 -      |  +    

 
 

 
 

 

0 0 
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.     ٔلادط اْ اٌّجّٛػخ  fِٓ جذٚي رغ١شاد اٌذاٌخ 
 

 
/  

 

 
 

 : ارن

         ( )    

    ( )     ( )  
 

 
 

   ( )     ( )    

    +          *    : انمجمىعت

   : بمان

           

     √   √ 
          

 

          ,    - 

    ( )     ( )    

   ( )     ( )     

}       : انمجمىعت
 

  
       } 

 : ٌذ٠ٕب

{
 
 

 
 

    

  
 

  
  

  
 

  
    

 

 : ارْ

             

    ( )     ( )    

   ( )     ( )    

 (Suite Réelle) : انعذدَتانمتتانُت تعرَف  .3

    , اوجش ِٓ اٚ ٠غبٚٞ ػذد غج١ؼٟ  nٟ٘ ػجبسح ػٓ داٌخ رشفك ثىً ػذد غج١ؼٟ uِززب١ٌخ ػذد٠خ دم١م١خ 

 ِؼطٝ .

    (  )ٔشِض ٌّززب١ٌخ ػبدح ثبٌشِض 
 ارا وبٔذ ِجّٛػخ رؼش٠فٙب ٚاظذخ . (  )اٚ اخزصبسا ة  



 
                       les Suites   اٌؼذد٠خ  اٌّززب١ٌبد : اٌفصً الاٚي

7 
 

 : (sens de variation d’une suite réelle)دراست اتجاي تغُر متتانُت عذدَت .3.1

 (suite croissante) : متتانُت متزاَذة .1.1

    (  )رىْٛ ِززب١ٌخ 
اوجش  nارا ٚفمػ ارا وبْ ِٓ اجً وً ػذد غج١ؼٟ  ِزضا٠ذح اٚ )ِزضا٠ذح رّبِب ( 

 : (    )اٞ     ِٓ اٚ ٠غبٚٞ 

(       )⋁(       ) 

 (théorèmes) : وظرَت

٘برٖ اٌذبٌخ  فٟ ,      ,ِزضا٠ذح ػٍٝ اٌّجبي    ٚ وبٔذ اٌذاٌخ اٌّشفمخ  ( )     : ارا وبْ

 ِزضا٠ذح.   اٌّؼشفخ ثبٌذذ الاٚي    ٔغزط١غ اٌمٛي ثبْ اٌّززب١ٌخ 

 (       )      

 : 1ملاحضت

 :ٚٔمبسٔٗ ثبٌٕغجخ ٌصفش    (       )ٔذسط اشبسح اٌفشق   ٌذساعخ ارجبٖ رغ١ش اٌّززب١ٌخ اٌؼذد٠خ 

  (       ) 

.اٚ ٔذسط لغّخ 
    

  
 ٚ ٔمبسٔٗ ثبٌٕغجخ ٌٛادذ :   /

  (
    

  
)          

 : 1ملاحضت

 الاِش ِخزٍف فٟ دبٌخ ِززب١ٌخ ِؼشفخ ثؼلالخ رشاجؼ١خ 

 : تطبُق

        : ث١ٓ أٗ ِٓ اجً وً
 

 (   )
 

 

 
 

 

   
 

 : ِؼشفخ وّب ٠ٍٟ  (     )ٌذ٠ٕب اٌّززب١ٌخ 

   ∑
 

 (   )

 

   

 
 

   
 

 

   
         

 

 (   )
 

 .  (     )ادسط ارجبٖ رغ١ش اٌّززب١ٌخ 

 : انحم
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   ∑
 

 (   )
 
    

 
   

 
 

   
         

 
 (   )

                                                 .
 
 

 
 
 /  .

 
 

 
 
 /     .

 
 

 
 

   /
 

   ∑
 

 (   )

 

   

   
 

   
 

  (     ) ارْ اٌؼجبسح اٌّخزصشح ٌّززب١ٌخ 

     
 

   
 

          ٌذساعخ ارجبٖ رغ١ش اٌّززب١ٌخ ٔمَٛ ثذساعخ اشبسح اٌفشق 

          
 

   
   

 
   

                  

 
        
(   )(   )

        

 
 

(   )(   )
  

 

 ارْ اٌّززب١ٌخ ِزضا٠ذح.

 : 2مثال

 : ِؼشفخ وّب ٠ٍٟ (     )ٌزىٓ اٌّززب١ٌخ 

              

   ٔلادط اْ ج١ّغ دذٚد اٌّززب١ٌخ ِٛججخ  (     )فٟ ٘زٖ اٌذبٌخ ٌذساعخ ارجبٖ رغ١ش اٌّززب١ٌخ 

ٚػ١ٍٗ ٔمبسْ ٔغجخ         
    

  
 1ثبٌٕغجخ ي 

 : ارْ

    

  
 

    

    
     

 ِٕٚٗ اٌّززب١ٌخ ِزضا٠ذح

 :(suites décroissante)  متتانُت متىاقصت .3.1

    (  )رىْٛ ِززب١ٌخ 
اوجش  nِزٕبلصخ اٚ )ِزٕبلصخ رّبِب ( ارا ٚفمػ ارا وبْ ِٓ اجً وً ػذد غج١ؼٟ  

 : (    )اٞ     ِٓ اٚ ٠غبٚٞ 

(       )⋁(       ) 
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 (théorèmes) : وظرَت

فٟ ٘برٖ اٌذبٌخ  ,      ,ِزٕبلصخ ػٍٝ اٌّجبي    ٚ وبٔذ اٌذاٌخ اٌّشفمخ  ( )     : ارا وبْ

 .ِزٕبلصخ   اٌّؼشفخ ثبٌذذ الاٚي    ٔغزط١غ اٌمٛي ثبْ اٌّززب١ٌخ 

 (       )      

 : 1ملاحضت

 ٚٔمبسٔٗ ثبٌٕغجخ ٌصفش :   (       )ٔذسط اشبسح اٌفشق   ٌذساعخ ارجبٖ رغ١ش اٌّززب١ٌخ اٌؼذد٠خ 

(       )    

.اٚ ٔذسط لغّخ 
    

  
 ٚ ٔمبسٔٗ ثبٌٕغجخ ٌٛادذ :   /

(
    

  
)            

 : 1ملاحضت

 الاِش ِخزٍف فٟ دبٌخ ِززب١ٌخ ِؼشفخ ثؼلالخ رشاجؼ١خ 

 : 1مثال

       

                   (   )      

           

 : 2مثال

     
 

  
 

 

  
     

 

  
        

        

(  
 
   

 
        

 
   

 
(   ) )  .  

 
   

 
        

 
  /

  
 

(   )        

 

 :(suites constante)  ثابتت ِززب١ٌخ .3.3

    (  )رىْٛ ِززب١ٌخ 
اٞ     اوجش ِٓ اٚ ٠غبٚٞ  nصبثزخ ارا ٚفمػ ارا وبْ ِٓ اجً وً ػذد غج١ؼٟ  

(    ) : 

(       ) 

 : 3 ملاحظت



 
                       les Suites   اٌؼذد٠خ  اٌّززب١ٌبد : اٌفصً الاٚي

10 
 

 ثؼط اٌّززب١ٌبد لا ٟ٘ ِزضا٠ذح ٚ لا١٘خ ِزٕبلصخ 

 : 4مثال 

   (  )    

                                            

  

 :(démonstration par récurrence) انبرهان بانتراجع .4

  خبص١خ ِزؼٍمخ ثؼذد غج١ؼٟ  ( )   

 ػذد غج١ؼٟ .     

 ,        اوجش ِٓ اٚ ٠غبٚٞ   ِٓ اجً وً ػذد غج١ؼٟ   ( ) ٌٍجش٘بْ ػٍٝ صذخ اٌخبص١خ 

 : ٠ىفٟ

 (propriété initiale )اٌخبص١خ الاثزذائ١خ. (  ) اٞ    ِٓ صذخ اٌخبص١خ ِٓ اجً  ٔزأوذ .1

   اوجش ِٓ اٚ ٠غبٚٞ   ٔفشض اْ اٌخبص١خ صذ١ذخ ِٓ اجً وً ػذد غج١ؼٟ  .2

 .(   ) اٞ     )فشظ١خ اٌزشاجغ( ٚ ٔجش٘ٓ صذخ اٌخبص١خ ِٓ اجً  ( ) اٞ 

 .(: propriété héréditaire)اٌخبص١خ اٌٛساص١خ 

 : ملاحظت

ظشٚسٞ لأٗ ٠ّىٓ اْ رىْٛ خبص١خ ٚساص١خ دْٚ اْ رىْٛ    ِٓ صذخ اٌخبص١خ ِٓ اجً   اٌزأوذ

 صذ١ذخ .

 : مثال

 خبص١خ خبغئخ ثبٌشغُ ِٓ أٙب ٚساص١خ. 5 ِعبػف ٌٍؼذد   اٌخبص١خ 

 : برهان

 : صذ١ذخ اٞ ( ) أٗ ارا فشظٕب اْ اٌخبص١خ  ٔلادظ

       

  (   )   ِٓ صذزٙب ِٓ اجً ٚٔزأوذ

 : ارْ

            
          
            

 

  .(   ) ارْ اٌخبص١خ صذ١ذخ ِٓ اجً 

 : فبْ ( ) ٌٚىٓ ارا غجمٕب اٌخبص١خ الاثزذائ١خ اثٟ ِٓ اجً 
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   ارْ اٌخبص١خ ١ٌغذ صذ١ذخ ِٓ اجً وً ػذد غج١ؼٟ 

 : وتُجت

 ١ٌ5ظ ِٓ ِعبػبفبد اٌؼذد     

 : ِضبي

 : ث١ٓ ثبٌزشاجغ اْ

  ( )    (   )  
 

   
             

 ( )   : ِٓ اجً

 ( )               

 ( )       

 : فشظ١خ اٌزشاجغ

( )   ( )  : ٔفشض اْ    (   )  
 

   
 صذ١ذ١خ   

 (   )  : ٔزذمك ِٓ صذزٙب ِٓ اجً

 : ارْ

 (   )    (   )      
 

 
 

 : ٌذ٠ٕب

  (   )    

 : ارْ

  (
 

 
  )  

 

 
     (

   

 
)  

 

 
 

  (
   

 
)  

 

 
     (   )      

 

 
 

 : ٔز١جخ

 (   )    (   )      
 

 
 

 صذ١ذخ  (   )  

 ٚػ١ٍخ ٔؼُّ إٌز١جخ 
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  ( )    (   )  
 

   
             

 (Bernoulli) : متباَىت بروىنٍ

 : ث١ٓ اْ

     (   )  

 ( )  : ٔضجذ صذخ اٌخبص١خ ِٓ اجً

 ( )     

 صذ١ذخ ( )  : ارْ

 : فشظ١خ اٌزشاجغ

  : ٔفشض اْ

 ( )       (   )  

 (   )  : ِٓ صذخ اٌخبص١خ ٚٔزأوذصذ١ذخ 

 (   )    (   )  (   )    

  (   )  (   ) (   ) 

 : ٌذ٠ٕب

     (   )  

(    ) (   )  (   )(   )  

 (   )        (   )(   )  

         (   )     (   )        

 : ارْ

 (   )     (   )        (   )(   )  

 : ٔز١جخ

 nِزجب٠ٕخ ثشٌٟٔٛ ِذممخ ِٓ اجً وً ػذد غج١ؼٟ 

 : تطبُق

 : ة ℝداٌخ وض١شح دذٚد ِؼشفخ ػٍٝ    

 ( )  
 

 
   

 

 
   

 

 
  

 :  رذمك ِٓ اجً وً ػذد دم١مٟ 

 (   )   ( )      



 
                       les Suites   اٌؼذد٠خ  اٌّززب١ٌبد : اٌفصً الاٚي

13 
 

( )  :  ثش٘ٓ ثبٌزشاجغ أٗ ِٓ اجً وً ػذد غج١ؼٟ     

 :  ثش٘ٓ ثبٌزشاجغ أٗ ِٓ اجً وً ػذد غج١ؼٟ 

  (   )               

 

 

 : انحم

      (   )   ( )

 
 

 
(   )  

 

 
(   )  

 

 
(   )  [

 

 
   

 

 
   

 

 
 ] 

ℕ : ٌذ٠ٕب  ℝ 

      ( )    

      ٔزذمك ِٓ صذخ اٌخبص١خ ِٓ اجً 

 ( )  
 

 
( )  

 

 
( )  

 

 
( )    

 .   ارْ اٌخبص١خ صذ١ذخ ِٓ اجً 

( )   :اٞ  ٔفشض اْ اٌخبص١خ صذ١ذخ ِٓ اجً اٌشرجخ     

 (   ) ٚٔزذمك ِٓ صذزٙب ِٓ اجً  

(   )  : ٌذ٠ٕب ا٠عب   ( )     

         ثّب اْ 

( ) ٚ ٌذ٠ٕب ِٓ جٙخ اخشٜ   : ارْ   

( ( )    )     (   )    

 : وتُجت

      ( )    

 : (convergence d’une suite réelle)تقارب متتانُت عذدَت  .4

a. وهاَت متتانُت عذدَت :  (limite d’une suite) 

 : تعرَف

 ػذد دم١مٟ.  ِززب١ٌٗ ػذد٠خ ٚ  (  )  

٠شًّ ا٠عب   وٕٙب٠خ ارا ٚفمػ ارا وبْ ِٓ اجً وً ِجبي ِفزٛح ٠شًّ    رمجً  (  )ٔمٛي اْ اٌّززب١ٌخ 

 : ٚ ٔىزتاثزذاءا ِٓ سرجخ ِؼ١ٕخ  (  )وً دذٚد اٌّززب١ٌخ 
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 : ملاحظت

  الا ػٕذ  (  )لا ٠ّىٓ دغبة ٔٙب٠خ اٌّززب١ٌخ  . 

   ِٟزمبسثخ  (  )ٔمٛي اْ اٌّززب١ٌخ    ثجٛاس (  )وٕٙب٠خ ٌٍّززب١ٌخ   ارا ٚجذ اٌؼذد اٌذم١م 

  : ملاحظت

 ,     ,داٌخ ِؼشفخ ػٍٝ اٌّجبي   ثذ١ش  ( )    ِؼشفخ ثبٌشىً  (  )ارا وبٔذ اٌّززب١ٌخ 

 : ارْ ػذد دم١مٟ  βد١ش 

   
    

 ( )               
    

     

 : ِضبي

 : اٌّؼشفخ ثبٌؼلالخ اٌزب١ٌخ      (  )ٌزىٓ اٌّززب١ٌخ 

    (√  
 

 
  ) 

 ِزمبسثخ؟      (  )ً٘ اٌّززب١ٌخ 

   
    

 (√  
 

 
  )     

    

(√  
 
 

  )

 
 

 

.   ٔعغ 
 

 
/ 

 ( )  
√     

 
 

   
   

 ( )     
   

√     

 
   ( )        ( )  √    

  ( )  
 

 √   

  ( )  
 
 

 

 : ٚػ١ٍٗ
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ارْ اٌّززب١ٌخ ِزمبسثخ ٔذٛ اٌم١ّخ 
 

 
 

 : ِلادظخ

 اٌؼىظ غ١ش صذ١خ 

 : ِضبي

 : وّب ٠ٍٟ ,    ,اٌّؼشفخ ػٍٝ اٌّجبي   ( ) ٌزىٓ اٌذاٌخ 

 ( )  
    (   )

   
 

 : وّب ٠ٍٟ ℕاٌّؼشفخ ػٍٝ  (  )اٌذاٌخ اٌّشفمخ ثبٌّززب١ٌخ 

(  )  
 

   
 

(  )   ( )  
 

   
          (   )              ( )    

   
    

                    
    

 ( )  ِٛجٛدح غ١ش 

 

 : (suite bornée)متتانُت محذودة  .5

 .ℕِززب١ٌخ ػذد٠خ اٌّؼشفخ ػٍٝ  (  )

   د١ش ِٓ اجً وً ػذد   ِذذٚدح ِٓ الاػٍٝ ٠ؼٕٟ ٚجٛد ػذد دم١مٟ  (  )اٌمٛي اْ اٌّززب١ٌخ

   غج١ؼٟ 

 (la borne supérieure )ػٕصش دبد ِٓ الاػٍٝ   ٚٔمٛي اْ         

   (  )    

   د١ش ِٓ اجً وً ػذد   ٠ؼٕٟ ٚجٛد ػذد دم١مٟ  عفًِذذٚدح ِٓ الا (  )اٌمٛي اْ اٌّززب١ٌخ

   غج١ؼٟ 

 (la borne inférieure ) عفًػٕصش دبد ِٓ الا  ٚٔمٛي اْ         

   (  )    

   ِذذٚدح ٠ؼٕٟ أٙب ِذذٚدح ِٓ الاعفً ٚ ِذذٚدح ِٓ الاػٍٝ. (  )اٌمٛي اْ اٌّززب١ٌخ 

 : 1خبص١خ 

  ِزضا٠ذح ِٚذذٚدح ِٓ الاػٍٝ فبٔٙب ِزمبسثخ  (  )ارا وبٔذ اٌّززب١ٌخ 

 : 2خبص١خ 

  ِزٕبلصخ ِٚذذٚدح ِٓ الاعفً فبٔٙب ِزمبسثخ  (  )ارا وبٔذ اٌّززب١ٌخ 
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 : وظرَت

 ٚ اٌؼىظ غ١ش صذ١خ . ; ػذد٠خ ِزمبسثخ ٟ٘ ِززب١ٌخ ِذذٚدحوً ِززب١ٌخ 

 : مثال

 : ٌزىٓ اٌّززب١ٌخ اٌؼذد٠خ اٌّؼشفخ وّب ٠ٍٟ

   (  )  

      (  )    

 ززب١ٌخ ِذذٚدح ٌٚىٓ غ١ش ِزمبسثخ ٚاظذخ اْ اٌّ 

 اٚ   ِذذٚدح ِٓ الاعفً ثؼذد دم١مٟ ℕاٌّؼشفخ ػٍٝ  (  )و١ف ٔضجذ اْ ِززب١ٌخ 

 ؟ ؼذد دم١مٟ ثِذذٚدح ِٓ الاػٍٝ 

  ٟٔغزؼًّ اٌجش٘بْ ثبٌزشاجغ لاصجبد أٗ ِٓ اجً وً ػذد غج١ؼ    

      

      

  ٓ(    اٚ )      ثذساعخ اشبسح اٌفشق ث١ٓ   ٚ   اٚ(    ٚ  ) اٌّمبسٔخ ث١. 

 ٔٔذسط رغ١شاد اٌذاٌخ ػٍٝ اٌّجبي  ( )     ذارا وب  ,     ,  

 : مثال

 : انمتتانُت معرفت بانعلاقت    (  )نتكه 

     
  

 
 

(  ) 

 
 

 : ث١ٓ اْ

         

         
 

 . ِٓ اجً وً ػذد غج١ؼٟ غ١ش ِؼذَٚ 

 : رطج١ك

 :    ِذذٚدحأٙب  اٌّؼشفخ وّب ٠ٍٟ     (  )ث١ٓ اْ اٌّززب١ٌخ 

   
       

   √   
           

                     : ٌذ٠ٕب

   :                ارْ
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      √   

       √   
 
 

 
 

   √ 
 

 
 

 
 

 
       

   √ 
  

 

 : (suites récurrente)انمتتانُاث انتذرَجُت  .6

ثذلاٌخ دذ اٚ ػذح دذٚد ِٓ سرجخ الً   رؼش٠فٙب ٠ؼطٟ دذ٘ب ِٓ اٌشرجخ  ْٔزذذس ػٓ ِززب١ٌخ رذس٠ج١خ ارا وب

 ِٓ   . 

 : ثبٌؼلالخ   (  ) ٚرؼشف اٌّززب١ٌخ 

{
    

      (  )     
 

 : وضرَت

 : سر١جخ    (  )ِزضا٠ذح فبْ   ارا وبْ 

  ِْزضا٠ذح ارا وب (  )     

  ِْزٕبلصخ ارا وب (  )     

  ١ٌغذ سر١جخ    (  )ِزٕبلصخ فبْ   ارا وبْ 

 : تطبُق

 : اٌّززب١ٌخ ِؼشفخ ثبٌؼلالخ    (  )نتكه 

     
 

 
 

(  ) 

 
 

 : ث١ٓ اْ

         

         
 

 ؟ ً٘ ٟ٘ ِزمبسثخ؟    (  )ادسط ارجبٖ رغ١ش اٌّززب١ٌخ 

 : انحم

    

  
  

 
 

 
(  ) 
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ٌّمبسٔخ إٌغجخ 
    

  
-   -  ٔشفك اٌّززب١ٌخ ثبٌذاٌخ    : اٌّؼشفخ وّب ٠ٍٟ   

 ( )  
 

  
 

 

 
 

  ( )  
  

   
 

 

 
 

     

   
 

2 1                                     √                            

+ -   ( ) 

 

 
  1 

 

 √ 
 

 ( ) 

 : ٔلادط اْ  ِٓ خلاي جذٚي رغ١شاد اٌذاٌخ 

    -   -   (  )   

            
    

  
  

 

 ِزٕبلصخ    (  )ارْ اٌّززب١ٌخ 

 : ثذ١ش   رؤٚي اٌٝ إٌٙب٠خ     (  ) ٔفشض اْ اٌّززب١ٌخ 

  
 

 
 

  

 
   

 

 
 

  

 
   

        

 
   {

   
   

 

 ِٕٗٚ    

 ِزمبسثخ     (  )ارْ اٌّززب١ٌخ 

 (suite de colatz ou suite de sylacuse) : متتانُت كىلاتز .7

ثبلاػذاد اٌصذ١ذخ  اٌطج١ؼ١خ اٌغ١ش ِؼذِٚخ ٟٚ٘ ػجبسح ػٓ ِززب١ٌخ رؼطٝ ثبٌؼجبسح دذع١خ وٛلارض خبصخ 

 : اٌزب١ٌخ

     {

  

 
                                  

                              
 

 : مثال

 : اٌّؼشفخ ِب ٠ٍٟ(  )ٌزىٓ اٌّززب١ٌخ 
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     {

                                          
  

 
                                 

                         

 

 ؟(  )ادغت اٌذذٚد اٌؼششح الاٚي ٌٍّززب١ٌخ 

 ِبرا رغزٕزج؟

                                                    

                                                                                                        
 

 : وتُجت

 1ٔلادط أٗ خلاي سرجخ ِؼ١ٕخ رصجخ ل١ّخ اٌّززب١ٌخ ربخز اٌم١ّخ 

   (suite de fibonacci) : متتانُت فُبىواشٍ .8

 : ٟ٘ ِززب١ٌخ رذس٠ج١خ رشرجػ دذٚد٘ب ثبٌذعزٛس اٌزشاجؼٟ ٚاٌٟ ربخز اٌشىً اٌزبٌٟ (  )ِززب١ٌخ ف١جٛٔبشٟ

     {

    
    

       

 

 ٔلادط أٗ فٟ ِززب١ٌخ ف١جٛٔبشٟ وً دذ ٠غبٚٞ  ِجّٛع اٌذذد٠ٓ اٌغبثم١ٓ ٌٗ ِجبششح.

                                  

 ف١جٛٔبشٟ.رغّٝ دذٚد اٌّززب١ٌخ ف١جٛٔبشٟ ثبػذاد 

 : تطبُق

 : ث١ٓ أٗ فٟ ِززب١ٌخ ف١جٛٔبشٟ فبْ

 ٘ٛ ػذد صٚجٟ.    

 : ٔغزؼًّ اٌجش٘بْ ثبٌزشاجغ

 : فبْ     ِٓ اجً 

          
    
         

 

 ِذممخ. ( ) ارْ اٌخبص١خ       ِٓ اجً 

 : فبْ       ِٓ اجً 

 : اٞ  ِٓ اجً  ( ) ٔفشض اْ اٌخبص١خ 

       

 : اٞ      ٔزبوذ ِٓ صذخ اٌخبص١خ ِٓ اجً 
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  (   )   ( )                               

 (    )                          

                               
 (    )                   

 (    )                             

 (    )   (       )                  

 

 : وتُجت

 ٘ٛ ػذد صٚجٟ.     : ارْ

 : مثال

 : ث١ٓ اْ

                               

 : انمتتانُت انحسابُت و انمتتانُت انهىذسُت .9

a. انمتتانُت انحسابُت :(suite arithmétiques) 

 : ( ارا وبْ ٌذ٠ٕبػذددم١مٟ  )  ٚ اعبعٙب     دغبث١خ دذ٘ب الاٚي   (  )اْ اٌّززب١ٌخ +ٔمٛي 

               

 : انحسابُت انمتتانُت انحذ انعاو  عبارة 

      (   )  

 : مجمىعت حذدود متتابعت مه متتانُت حسابُت

                     (   ) (
     

 
) 

                      (     ) (
     

 
) 

b. انمتتانُت انهىذسُت :(suite géométrique) 

 : ( ارا وبْ ٌذ٠ٕبػذددم١مٟ  )  ٚ اعبعٙب     ٕ٘ذع١خ دذ٘ب الاٚي   (  )ٔمٛي اْ اٌّززب١ٌخ 

     
    

  
   

 : انهىذسُتعبارة  انحذ انعاو انمتتانُت  

      
    

 : هىذسُتود متتابعت مه متتانُتمجمىعت حذ

                     (  ) (
      

   
) 
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                     (  ) (
        

   
) 

 : وهاَت متتانُت هىذسُت

  ْفبْ      ٚ     ارا وب             

  ْفبْ      ٚ     ارا وب             

  ْفبْ        ارا وب            

  ْغ١ش ِٛجٛدح          فبْ      ارا وب 

 : تطبُق

(      )١ٌىٓ   : ِؼشفخ وّب ٠ٍٟ    (  )ٌذ٠ٕب اٌّززب١ٌخ    

           

  : ارا وبْ    (  )ِب ٟ٘ غج١ؼخ اٌّززب١ٌخ 

α   

   
 

αفٟ دبٌخ    : ٔلادط اْ ػجبسح اٌّززب١ٌخ   

          

 ػجبسح ػٓ ِززب١ٌخ دغبث١خ    (  )ارْ اٌّززب١ٌخ

  : ٔلادط اْ ػجبسح اٌّززب١ٌخ    فٟ دبٌخ 

    

  
   

 ػجبسح ػٓ ِززب١ٌخ ٕ٘ذع١خ    (  )ارْ اٌّززب١ٌخ


