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Corrigé de Série N=04

Corrigé 1. 1.50it
v:[0,2r] — C
t — A(t) = Re"

Supposons que .
v(t) = z + iy = Re" = R(cost +isint)

L= Rcost 2 = R?cos’t
y = Rsint y? = RZ%sin’t
Ce qui implique
22 +y* = R*(cos®t + sin® t) = R?
Alors ~(t) le parametrage d’un cercle de centre (0,0) et de rayon R.
2.8oit
v:[0,1] — C
t — ~(t) = Re"

Supposons que
Yt)=x+iy=1t+it>,t >0

Ce qui implique

Alors ~(t) est un parabole.
3.Soit

v:[0,1] — C
t — (t) = Re"
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Supposons que

1
V(t):a?—i-iy:t%—i;,tZl

{ r =t
= 1
y = 3
Ce qui tmplique
1
y=—z2>1
x

Corrigé 2. 1.S0it v le segment [A, B], A(0,—1), B(0,1)

’)/1:[0,1] e (C
t — pt)=(1—-tA+tB=i(2t—1)

calculons 'intégrale f71 |z| dz

1
/]z\dz _ /2i]2t—1]dt,
7 0

1
= %/%—Uﬁ
0
1
2

1
_ 21(/0 (1—2t)dt+/% (2t—1)dt>,
:2%&—&%+W—ﬂ9
= 2i(y) =i

2.50it v2 est le demi cercle,|z| = 1,R(z) > 0 reliant le point (0, —1) au point (0,1)

wib LI —

calculons l'intégrale fvz |z| dz
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%
[ etz = [ patoajar
2 -3
P
= / e’ ‘el|dt
-3
_ 2 it it]%
/_%26 e

Corrigé 3. Soit v est le segment reliant le point (0,0) au point (0,1)

~v:[0,1] — C
t — Y(t)=1-t)0O+tA=it

calculons l'intégrale f7 zsin zdz

[ia = [ )y .

1 1
= /0 i (itsin(it)) dt = —/ (tsin(it)) dt,

= —<_ [cos(it)] /—cosztdt)

t
- cos (it) — sm(zt)} ,
0
1

1
= [ (t cos(it) —isin(it))} ,
0

1

i

1

i

(cos(i) —isin(i)) = (cos(—i) +isin(—1)),

i) _ 1
1

Corrigé 4. 1.50it v1 : |z +i| = 3 est le cercle de centre (0,—1) et de rayon 3, La
fonction f(z) = sinz est holomorphe sur C, alors elle est holomorphe sur v, et a
Uinterieur de 1, zo = —1i est a Uinterieur de vy, alors d’aprés la formule d’intégrale
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de cauchy:
sin z
I = dz = z)2mi,
1 /71 o f(z0)
sin(—1i)2mi,
= sinh(1)2m,

2.50it v9 : |z] = 2 est le cercle de centre (0,0) et de rayon 2, on a

r 1 B 1 1 1 1
241 22—-4i2  (z—di)(z+i) 2\z—i z+i

f(z) =i est holomorphe sur C, alors elle est holomorphe sur o et a linterieur de
Yo, 20 =1 et zg = —i sont a4 l'interieur de o, alors d’aprés la formule d’intégrale de

cauchy:
1 1 ) )
[2=/2—dz - —(/ ! ,dz—/ ! ,dz>,
v 27+ 1 2\Jpz—1 N 21

_ % [2mi f (i) — 2mif (i)],

1o .. » 1
= 3 [2mi(i) — 2mi(i)] = 3 (2r—2m) =0

3.S0it y3 : |z + 1| = 1 est le cercle de centre (—1,0) et de rayon 1, on a f(z) = ﬁ
est holomorphe sur C\ {1}, alors elle est holomorphe sur ~ys et a linterieur de s,
zo = —1 est a Uinterieur de s, alors d’aprés la formule d’intégrale de cauchy:

1

(z—1)3 .

I3 :/ dz = f(-1)2xi,
v (24 1)

4.50it 4 : |z —i| =1 est le cercle de centre (0,1) et de rayon 1, on a f(z) = cos z est
holomorphe sur C, alors elle est holomorphe sur v4 et a Uinterieur de 4, 2o = 1 est
a Uinterieur de vy, alors d’aprés la formule d’intégrale de cauchy pour les dérivées:

ey M fe)
[ (20) .ji(

2mi z— zg)" L

1 CoS 2
f ZO _Q—j{
a (z —1)

pour n =1, on obtient
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ce qui implique

cos z 211
Iy = 2 4y = g
4 \%m (Z —1)2 z 1 f (Z)a
= 2misin(i),
= 2msinh (1)



