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Deuxmiere année maths

Corrigé de Série N=05

Corrigé 1. 1.50it la série ), ,n*2",a € R on a a, =n®
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ce qui implique R = e.
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3.50it la série Y, anx”, on a ap = [y "e " dx
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ce qui tmplique R = 1.
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Corrigé 2. 1.So0it la fonction fi(z) = 24;2 = 22(21271) les points singuliers isols
sont:zg = 0,21 = 1,29 = —1.
pour zg = 0,
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ce qui implique que zg = 0 est un pole double pour z1 = 1,
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ce qui implique que z1 = 1 est un pdle simple. pour zo = —1,
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ce qui implique que zo = —1 est un pole simple.

2.50it la fonction fa(z) = coth z les points singuliers isolés sont:z, = km, k € Z.
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ce qui implique que zp, = km sont des poles simples, et Res(f, km) = 1.
1
22

3.80it la fonction f3(z) = &5 les points singuliers isols sont:zg = 0, z; = 1.

pour z1 = 1,
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ce qui implique que z1 = 1 est un pole simple.
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4 1
o) = = [ Sl (e
3 - >~ 1 - )
n>0 n>0
2
= (1+ 2'Z4+->(—1—z—z +-4),

1
= (-1-2z—-22+- )+;(—1—z—z2+---)+2,z4

b, # 0 et la partie principale est infinie ceci implique que zog = 0 est un point
singulier essentiel.

Corrigé 3. Soit la fonction f(z) = Z(Z 3y, S |z| <3, on a
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ceci implique que
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2.Le développement de la fonction f(z) en série de Laurent autour de O se fait comme
suit :
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Corrigé 5. Soit la fonction f(z) = _7122_542“, les singularités de f satisfont 2> —
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%z +1=0. Aprés calcul, nous trouvons deux singularités zy = % et z1 =2 on a
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Soit ®(z) = _71 (z£2)' Nous avons ®(5) # 0. Ainsi, zg est un pole simple (d’ordre 1).

pour z1 =2 on a
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Soit ®(z) = _Tl(z_ll)' Nous avons ®(2) # 0. Ainsi, z1 est un pole simple (d’ordre
2
1).



