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 ص١غ رب٠ٍٛس .1

 (dévellopement limité au voisinage de zéro)إٌشش اٌّحذٚد ثجٛاس اٌصفش .2

  (dévellopement limité au voisinage de l’infini)إٌشش اٌّحذٚد ثجٛاس لأٙب٠خ .3

  Taylor: دسبحُر .1

  Taylor: ص١غ ِشٙٛس ٌٍعبٌُ اٌش٠بظٟٕ٘بن صلاصخ 

  حعرَف:

 (théorème Taylor- Lagrange) : وضرَت حبَهىر

اٞ لبثٍخ ٌلاشزمبق ِٓ    ثح١ش رىْٛ ِٓ اٌصٕف    ِٓ  [   ]  ِعشفخ عٍٝ ِجبي   ٌزىٓ اٌذاٌخ 

 .]    [ عٍٝ     اٌشرجخ

𝛼  : ارْ  ]   [ 

 : ثبٌشىً  ٔغزط١ع رمش٠ت اٌذاٌخ 

 ( )    ( )    ( ) 

 : ٠غّٝ ثّزغٍغٍخ رب٠ٍٛس ٠غبٚٞ ( )   : ثح١ش

  ( )   (𝛼)  
  (𝛼)

  
(  𝛼)  

   (𝛼)

  
(  𝛼)   

  (𝛼)

  
(  𝛼)  

  ( )  ∑
  (𝛼)

  

 

   

(  𝛼)  

ٚاٌزٞ رىْٛ عجبسرٗ  Lagrangeاٌخطب إٌبرج عٓ ع١ٍّخ اٌزمش٠ت ٠ٚغّٟ وزٌه شىً   ( )    : اِب

 : ثبٌشىً

  ( )  
    ( )

(   ) 
(  𝛼)    

    ٠مزشة ِٓ اٌصفش ٌّب ٠مزشة   Lagrangeثبلٟ 

 : حبَهىر عىد انمبلاوهبَت دسخىر .1.1

 : رصجح    ارا اخزٔب ِزغٍغٍخ رب٠ٍٛس إٌّز١ٙخ ٚعٛظٕب 

  ( )   (𝛼)  
  (𝛼)

  
(  𝛼)  

   (𝛼)

  
(  𝛼)         

  ( )  ∑
  (𝛼)

  

 

   

(  𝛼)  

 (Mac laurin) : مكهىران دسخىر .2
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αفٟ حبٌخ  Taylorٟ٘ ِزغٍغٍخ  Mac laurinِزغٍغٍخ  ِٓ  Mac laurinارْ رصجح ِزغٍغٍخ    

 : اٌشىً

  ( )   (𝛼)  
  ( )

  
( )  

   ( )

  
( )        

  ( )

  
( )  

  ( )  ∑
  ( )

  

 

   

( )  

  ( )  
    ( )

(   ) 
( )    

 : مثبل

 : ٌىً ِٓ اٌذٚاي الار١خ Ma laurinِبٟ٘ ِزغٍغٍخ 

 ( )     ( 𝛼   )         ( )        (𝛼   ) 

 ( )           ( )   

  ( )           ( )    
 
 
 

  ( )            ( )   

                    

 ( )             ( )   

  ( )             ( )    

   ( )                ( )   

    ( )                 ( )    
 
 

 

 ( )      
  

  
(   )      

  

  
(   )             

 ( )      
  

  
( )      

  

  
( )                

 ( )    
  

  
( )  

  

  
( )  

  

  
( )                  

 ( )  ∑
(  ) ( )    

(    ) 

 

   

 

 : نمب َكىن انببلٍ عبرة عه حكبمم (Taylor)دسخىر حبَهىر  .3

    ِٓ اٌفئخ            اٌّعشفخ عٍٝ ِجبي     ٌزىٓ اٌذاٌخ

 : ٠صجح ِٓ اٌشىً  Taylorارْ دعزٛس 
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 ( )   (𝛼)  
  (𝛼)

  
(  𝛼)  

   (𝛼)

  
(  𝛼)   

  (𝛼)

  
(  𝛼) 

 ∫
    ( )

( ) 
(  𝛼)   

 

 

 

 (Formule deTaylor-young) : دسخىر حبَهىر َىوك .4

اٌزٞ ٠مزشة ثشىً أفعً ِٓ داٌخ   لإ٠جبد وض١ش اٌحذٚد ِٓ اٌذسجخ  Taylor-Youngرغُزخذَ ص١غخ 

ِع١ٕخ ثبٌمشة ِٓ ٔمطخ ِع١ٕخ. ع١زُ حغبة وض١ش اٌحذٚد ٘زا ِٓ اٌّشزمبد اٌّززب١ٌخ ٌٍذاٌخ عٕذ إٌمطخ 

 اٌّعزجشح.

 : وضرَت

١ٌٚ𝛼ىٓ    ِٓ اٌفئخ        : اٞ  ِٓ   ِعشفخ عٍٝ ِجبي    ٌزىٓ اٌذاٌخ  ارْ رىْٛ ص١غخ    

Taylor-young ًاٌشى ِٓ : 

 ( )   (𝛼)  
  (𝛼)

  
(  𝛼)  

   (𝛼)

  
(  𝛼)   

  (𝛼)

  
(  𝛼) 

  (  𝛼)  

 ( )  ∑
  (𝛼)

  

 

   

(  𝛼)   (  𝛼)  

 : ا٠ٓ ٠غزجذي ف١ٗ اٌجبلٟ ثبٌعجشح اٌزب١ٌخ Taylor-youngٕ٘بن ثعط ص١غ  

 (  𝛼)  (  𝛼)  ( ) 

   
   

 ( )    

 : خبصخحبٌخ 

αٌّب ٠ىْٛ   : ثبٌشىً  Taylor-youngرصجح ص١غخ    

 ( )   ( )  
  ( )

  
( )  

   ( )

  
( )   

  ( )

  
( )   ( )  

لجً اْ ٔزطشق اٌٝ ِفَٙٛ إٌشش اٌّحذٚد ٠جت اْ ٔعشض ِفب١ُ٘ خبصخ ثبٌذٚاي اٌّزىبفئخ ٚ اٌذٚاي 

 اٌٍّّٙخ.

 (fonctions équivalentes) : دوال مخكبفئت .5

ٔمٛي عٓ اٌذاٌز١ٓ        ,     اٞ      ِٓ   داٌز١ٓ ِعشفز١ٓ عٍٝ اٌّجبي         ٌذ٠ٕب 

 : ارا ٚفمػ ارا وبْ   ِزىبفئز١ٓ ثبٌمشة ِٓ اٌم١ّخ 
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 ( )

 ( )
       ( )    

 : ٚٔشِض ٌٗ

 ( )     ( )        

 : خٛاص

  ْاٞ ٔحبفط عٍٝ ٔفظ اٌششٚغ      ارا وب : 

   
   

 ( )

 ( )
       ( )    

 : ٚٔشِض ٌٗ

 ( )     ( )       

  ٓارْ    ِٓ   ِٛججز١ٓ عٍٝ ِجبي       ارا وبٔذ اٌذاٌز١ : 

(  ⏟
  

 )  (   ⏟
  

  ) 

(   ⏟
  

       ⏟
  

  )    ⏟
  

  

(   ⏟
  

       ⏟
  

  )      ⏟
  

    

(   ⏟
  

       ⏟
  

  )  
 

 
 ⏟
  

 

 
                

 : 0ثجٛاس   اٌجذٚي اٌزبٌٟ ٠ٛظح ثعط اٌزمش٠جبد ٌجعط اٌذٚاي الاوضش اعزعّبلا

( 

  )(   ) 

 

   
 √   

   

    

   

     

   

  (
   

   
) 

    

   

 ( ) 

     

 
  

  

 
 

     
 

  

 
 

  

 ِٓ رب١ٌف اٌىبرت. : اٌّصذس

 : اِضٍخ

 : ادسط رىبفئ اٌذٚاي فٟ اٌحبلاد اٌزب١ٌخ

 ( )     (  )         ( )            
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 ( )              ( )            

 ( )                ( )              

 : انحم

 ( )     (  )         ( )            

   
    

 ( )

 ( )
    

    

   (  )

  
    

    

     (  )

  
   

 : ارْ

 ( )  ( )           

 ( )              ( )            

   
    

     

  
    

    

     
   

  
    

    

        

  
    

    

         

  
 

   
    

     

  
       

 : ارْ

 ( )   ( )        

 ( )                ( )              

   
    

      

    
   

 : ارْ

 ( )  ( )        

 (fonctions négligeables) : اندوال انمهمهت .6

  ٔمٛي عٓ اٌذاٌخ        ,     اٞ      ِٓ   داٌز١ٓ ِعشفز١ٓ عٍٝ اٌّجبي         ٌذ٠ٕب 

 : ارا ٚفمػ ارا وبْ    جٛاس إٌمطخثبٌ  ٍِّٙخ ثبٔغجخ ٌذاٌخ 

ε    

   
    

   
 

       : ثح١ش

 : اٞ

   
    

 ( )

 ( )
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 : ٠ٚشِض ٌٙزا ة

  ⏞
    

      ( )   {

      

 
     

 

   ⏞
    

 Hardy٘زٖ اٌعجبسح ٟ٘ رش١ِض   

 Landau٘زٖ اٌعجبسح ٟ٘ رش١ِض  ( )     

   (  )        

 

  
  (

 

 
)          

 : امثهت

 : ٌذ٠ٕب اٌذٚاي اٌّعشفخ ثبٌشىً اٌزبٌٟ

 ( )            ( )              

 : ث١ٓ ً٘

   ( )        ( ) 

   
   

 ( )

 ( )
    

   

    

    
   

 ( )     : ارْ

   
   

 ( )

 ( )
    

   

    

    
    

  : ارْ

   ( ) 

 (dédellopement limité :DL) : انىشر انمحدود .7

رمجً ٔششا ِحذٚدا ثجٛاس   ٔمٛي اْ اٌذاٌخ      ٌذ٠ٕب إٌمطخ   ِٓ   داٌخ ِعشفخ عٍٝ اٌّجبي   ٌزىٓ 

 .  إٌمطخ 

ٚ اٌذاٌخ              ارا ٚجذ د الاعذاد اٌحم١م١خ     حذٚد ِٓ اٌشرجخ ِرمجً ٔششا   ٔمٛي اْ اٌذاٌخ 

       ثح١ش       
 ( )    

      :ارْ 

 ( )        (    )        (    )
  (    )

  ( ) 
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(    )      ٘زا اٌجضء         (    )
٠غّٝ وض١ش حذٚد ِٓ  (    )   

   اٌذسجخ 

(    )اِب اٌجضء  
 فٙٛ اٌجبلٟ  ( )  

 : إٌشش اٌّحذٚد ٚرٌه ثٛظع ثإجبد ح٠غّح ٌٕب ِجبشش Taylorدعزٛس 

   
  (  )

  
 

 : ملاحضت

 ثعط اٌذٚاي لارمجً ٔششا ِحذٚد ثجٛاس ل١ُ ِع١ٕخ

  : ِضلا

 اٌذاٌخ 
 

 
 لا رمجً ٔششا ِحذٚدا ثجٛاس اٌصفش.     , 

  ∞ انىشر انمحدود بجىار  .1.1

ارا اِىٕٕب وزبثخ وض١شا حذٚد اٌغبثك     رمجً ٔششا ِحذٚد ِٓ اٌشرجخ   ٔمٛي  اْ اٌذاٌخ      فٟ حبٌخ 

 : ِٓ اٌشىً

 ( )   (
 

 
)   (

 

  
) 

 : خبصُت

٠عطٝ ثبٌعجبسح     رمجً ٔششا ِحذٚدا ثجٛاس اٌم١ّخ  fٔمٛي اْ اٌذاٌخ    ِٓ اٌفئخ    ارا وبٔذ اٌذاٌخ 

 : اٌزب١ٌخ

 ( )   (  )  
  (  )

  
(    )  

   (  )

  
(    )

   
  (  )

  
(    )

 

 (    )
  ( ) 

 : رصجح اٌعجبسح ِجغػ وّب ٠ٍٟ     ارا وبٔذ ل١ّخ 

 ( )   ( )  
  ( )

  
( )  

   ( )

  
( )   

  ( )

  
( )  ( )  ( ) 

 : خصبئص انىشر انمحدود .7.2

 ٔششا ِحذٚدا فٙٛ ٚح١ذ.    ارا لجٍذ اٌذاٌخ

 : انىشر انمحدود ندانت انسوجُت )انفردَت(

   وشرا محدودا بجىار انصفر ورمس نه    اذا لبهج اندانت 



Développement limité النشر المحدود : الفصل الرابع 

108 
 

  صٚج١خ  ارا وبٔذ اٌذاٌخ  (  )    اٌ انمعبملاث انفردَت زوجٍ    ارْ  ( )  

 حؤول اي انمُمت صفر.                

  فشد٠خ   ارا وبٔذ اٌذاٌخ (  ) اٌ انمعبملاث انسوجُت فردٌ    ارْ  ( )   

 حؤول اي انمُمت صفر.                 

 : مثبل

 : اٚجذ إٌشش اٌحذٚدٞ ٌذاٌز١ٓ

   
   ( )               

     ( )                 

 

{
  
 

  
 

 ( )                                     ( )   

  ( )                                    ( )   

   ( )                              ( )    

    ( )                       ( )        

     ( )                              ( )     

      ( )                            ( )    

 

   
   ( )    

  

 
 

  

  
  (  ) 

{
  
 

  
 

 ( )                                     ( )   

  ( )                                     ( )   

   ( )                              ( )     

    ( )                               ( )       

     ( )                              ( )     

      ( )                            ( )    

 

   
   ( )    

  

 
 

  

  
  (  ) 

 : حطبُك

 : اٚجذ إٌشش اٌّحذٚد ٌذٚاي اٌّعشفخ ثبٌشىً 

   
   ( )            

     ( )  √        
   ( )       (  

 

 
) 

{
 
 

 
 

 ( )           ( )   

  ( )            ( )   

   ( )             ( )   

    ( )             ( )   

     ( )                ( )    
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   ( )        

  

 
  

  

   
   

  

     
  (  ) 

   
   ( )           

   

 
 

   

 
  (  ) 

   
     ( )  √  

{
 
 

 
 

 ( )  √      ( )   

  ( )  
 

 √ 
    ( )  

 

 

   ( )   
 

  √ 
     ( )   

 

 

  

   
     ( )    

 

 
  

 

 
    (  ) 

    
   ( )       (  

 

 
) 

 : لا٠جبد إٌشش اٌّحذٚد ٌٙزٖ اٌذاٌخ ٔزجع اٌخطٛاد اٌزب١ٌخ

 : ٔعع

 

 
              

 : ارْ ٔجحش عٓ إٌشش اٌّحذٚد ٌٍذاٌخ

   
   ( )   

 

  
  (   ) 

ثّبْ اٌذاٌخ 
 

  
 غ١ش لبثٍخ ٌلاشزمبق عٕذ اٌم١ّخ صفش ٔجحش عٓ إٌشش اٌّحذٚد اٌّغبعذ. 

(   )   ارْ ٔغزعًّ فمػ إٌشش اٌّحذٚد ي    

   
   ( )     (   ) 

{
 
 
 

 
 
 

 ( )    (   )    ( )   

  ( )  
 

   
         ( )   

   ( )   
 

(   ) 
      ( )    

    ( )  
 

(   ) 
        ( )   

 

   
   ( )     

 

 
   

 

 
    (  ) 
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   ( )   

 

  
(  

 

 
   

 

 
  )   (  ) 

   
   ( )    

 

 
 

 

 
 

 

 
   (  ) 

 : ارْ

    
   ( )   

 

 
   

 

  
  (

 

  
)  

 : عمهُبث عهً انىشر انمحدود .7.3

 : ثجٛاس اٌصفش ثح١ش nرمجلاْ إٌششاٌّحذٚد ِٓ اٌذسجخ        ٔفشض اْ اٌذاٌز١ٓ 

 ( )        ( )        ( )  ( )  ( ) 

 ( )        ( )        ( )  ( )  ( ) 

 : ثجٛاس اٌصفش nرمجلاْ إٌشش اٌّحذٚد ِٓ اٌذسجخ        : ارْ

  

(   )( )  

 (     )   (     )( )      (     )( )  ( )  
 

 : مثبل

 : اٚجذ إٌشش اٌّحذٚد ٌذاٌخ

   
   ( )  (    )   (

   

   
) 

 : ٌذ٠ٕب

  (
   

   
)    (   )    (   ) 

 : ارْ

   
    (

   

   
)     

    (   )     
     (   ) 

   
    (   )    

 

 
   

 

 
    (  ) 

   
     (   )     

 

 
   

 

 
    (  ) 

   
    (

   

   
)     

 

 
   

 

 
     

 

 
   

 

 
    (  ) 
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    (

   

   
)      

 

 
    (  ) 

   
  (    )   (

   

   
)  (    ) (   

 

 
  )   (  ) 

   
  (    )   (

   

   
)      

 

 
    (  ) 

 : ثجٛاس اٌصفش nرمجلاْ إٌشش اٌّحذٚد ِٓ اٌذسجخ      : وزٌهٚ

(   )( )  (      ( )        ( )  ( )  ( )) (      ( )

       ( )  ( )  ( )) 

 : مثبل

 : اٚجذ  إٌشش اٌحذٚدٞ ٌٍذاٌخ

   
    ( )       √    

   
   ( )    

  

 
  (  ) 

   
    ( )  √    

   
     ( )    

 

 
  

 

 
    (  ) 

   
    ( )  (  

  

 
  (  ))  (  

 

 
  

 

 
    (  )) 

   
    ( )  (  

  

 
  (  ))  (  

 
 

  
 
 

    (  ))

   
 
 

  
 
 

   
  

 
 

  

 
 

  

  
  (  )

    
 
 

  
 
 

   
  

 
 

  

  
  (  )         

 

 

   
    ( )      

 

 
  

 

 
    (  )         
 

 

( )  ٚاٌجبلٟ    
  

 
 

  

  
 .اٌّّٙٛي ٘ٛ اٌجضء  

(  ) ِع       ٔششا ِحذٚدا ثجٛاس اٌم١ّخ   ارا لجٍذ اٌذاٌخ  ارْ اٌذاٌخ     
 

 
رمجً وزٌه ٔششا  

     ِحذٚدا ثجٛاس اٌم١ّخ 
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 : مثبل

 : اٚجذ إٌشش اٌّحذٚد ٌٍذاٌخ اٌزب١ٌخ

   
   

 

    
 

 : ٌذ٠ٕب

   
         

 

 
   

 

  
    (  ) 

 

    
 

 

  
 
 

   
 
  

    (  )
 

 : ٔعع

 
 

 
   

 

  
    (  )                       

   
   

 

    
    

   
 

   
 

   
   

 

   
         (  ) 

   
   

 

    
   

 

 
   

 

  
   

 

 
    (  ) 

   
   

 

    
   

 

 
   

 

  
    (  ) 

(  ) ِع       ٔششا ِحذٚدا ثجٛاس اٌم١ّخ        ارا لجٍذ اٌذاٌخ  ارْ اٌذاٌخ     
 

 
رمجً وزٌه  

     ٔششا ِحذٚدا ثجٛاس اٌم١ّخ 

  : مثبل

   
   

    

  (   )
 

 : ٌذ٠ٕب

   
          

 

 
    (  ) 

   
     (   )    

 

 
   

 

 
    (  ) 

 : ارْ
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  (   )
 

  
 
 

    (  )

  
 
 

   
 
 

    (  )
 

  
 
 

    (  )

  
 
 

  
 
 

    (  )
 

   
   

    

  (   )
   

 

 
   

 

 
   

 

  
    (  ) 

 : ملاحضت

  (dévision par puissances croissante)فٟ ع١ٍّخ اٌمغّخ اعزعٍّٕب غش٠مخ 

 (la composition) : انخركُب .7.4

 ( )   ( )  ( )  ( )        ( )        ( )  ( )  ( ) 

 ( )   ( )  ( )  ( )        ( )       ( )  ( )  ( ) 

( )  : ارا وبْ رمجً إٌشش اٌّحذٚد ٌٙب ثجٛاس اٌصفش ٚٔىزت       : ارْ        

 ( ( )) 

 : مثبل

 : ِب٘ٛ إٌشش اٌّحذٚد ٌٍذاٌخ اٌزب١ٌخ

   
   ( )     (  (   )) 

         : ٔعع

   
   ( )       

   
   ( )    

 

 
    (  ) 

 : ِٓ جٙخ اخشٜ ٌذ٠ٕب

   
      ( )    (   ) 

{
 
 
 

 
 
 

 ( )    (   )    ( )    

  ( )  
 

   
       ( )   

   ( )   
 

(   ) 
      ( )    

    ( )  
 

(   ) 
       ( )    

 

   
      ( )    

 

 
   

 

 
    (  ) 

   
   ( )    

 

 
   

 

 
    

 

 
(  

 

 
   

 

 
  )

 

  (  ) 
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(  
 
 

   
 
 

  )  (  
 
 

   
 
 

  )  

   
 
 

   
 
 

   
 
 (   

 
 

   
 
 

  )  
 
 (   

 
 

   
 
 

  )   (  )

        (  )

 

(       (  )) (  
 

 
   

 

 
  )      (  ) 

   
   ( )    

 

 
   

 

 
    (  ) 

 : انىشر انمحدود نبعض اندوال انشهُرة .7.5

   
          

 

  
      

 

  
    (  ) 

   
          

 

  
      (  ) 

 

(  ) 
     (   ) 

   
          

 

  
      (  ) 

 

(    ) 
       (     ) 

   
     (   )    

 

 
      (  )   

 

 
    (  ) 

   
     (   )     

 

 
       

 

 
    (  ) 

   
   

 

   
                (  ) 

   
   

 

   
            (  )     (  ) 

   
   

 

(   ) 
              (   )    (  ) 

  : انىشر انمحدود و انىهبَبث .8

اٌٙذف ِٓ إٌشش اٌّحذٚد ٘ٛاٌحصٛي عٍٝ وض١ش حذٚد ١ٌغًٙ ع١ٍٕب دساعخ ٔٙب٠خ ثعط اٌذٚاي اٌزٟ رىْٛ 

 ِٓ شىً حبٌخ عذَ رع١١ٓ. اٚ ٌذساعخ رمشة ثعط اٌزىّلاد.

 : ٚع١ٍٗ ٔبخز إٌٙب٠خ اٌّشٙٛسح

   
   

     

 
   

ٔٙب٠خ اٌذاٌخ 
     

 
ثجبٚاس اٌصفش عٕذ اٌزع٠ٛط ٟ٘ حبٌخ عذَ رع١١ٓ ِٓ اٌشىً  

 

 
 

 : ٌٙزٖ اٌذاٌخ ٠غبعذٔب عٍٝ ا٠جبد إٌٙب٠خ ثىً عٌٙٛخٚع١ٍٗ حغبة إٌشش اٌّحذٚد 
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 : ٌذ٠ٕب

   
    (   )    

 

 
   

 

 
      (  )   

 

  
    (  ) 

 : فزصجح إٌٙب٠خ ِٓ اٌشىً    ٔبخز سرجخ 

   
    (   )

 
 

  
 
 

   
 
 

  

 
  (  )    

 

 
  

 

 
    (  ) 

   
   

     

 
    

   
  

 

 
  

 

 
    (  )    

   
   

     

 
   

 : مثبل

 : ث١ٓ عٓ غش٠ك إٌشش اٌّحذٚد اْ إٌٙب٠خ

   
   

  (   )

 (   )
    

 : ٌذ٠ٕب

   
    (   )     

 

 
   

 

 
       

 

  
    (  ) 

 : فزصجح إٌٙب٠خ ِٓ اٌشىً    ٔبخز سرجخ 

   
   

  (   )

 (   )
    

   

   
 
 

   
 
 

  

 (   )
    

   

   
 
 

  
 
 

  

   
    

 : ارْ

   
   

  (   )

 (   )
    

 : مثبل

 : اٚجذ إٌٙب٠خ اٌزب١ٌخ ثطش٠مخ إٌشش اٌّحذٚد

   
   

      

  
 

ٔلاحط اْ ٔٙب٠خ اٌذاٌخ ٟ٘ حبٌخ عذَ رع١١ٓ ِٓ اٌشىً
  

 
  : 

 : اٌٝ وض١ش حذٚد ِٕٚٗ     غش٠مخ إٌشش اٌّحذٚد رغّح ٌٕب ثزح٠ًٛ اٌذاٌخ 

   
          

 

 
    (  ) 
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 (DL et la tangente) : انىشر انمحدود ومعبدنت انممبش .1.1

ٔششا ِحذٚدا   ارا لجٍذ اٌذاٌخ      ٌذ٠ٕب إٌمطخ          ِٓ   داٌخ ِعشفخ عٍٝ اٌّجبي   ٌزىٓ 

 : . اٌزٞ ٠ىْٛ ِٓ اٌشىً  ثجٛاس إٌمطخ 

 ( )        (    )        (    )
  (    )

  ( ) 

   ارْ ِعبدٌخ اٌّّبط 
    ثجٛاس اٌم١ّخ   ٌّٕحٕٟ اٌذاٌخ  

   
       (    ) 

   ٚع١ٍٗ اٌٛظع إٌغجٟ ي 
 : ٠ىْٛ ثذساعخ اشبسح اٌفشق ث١ٓ   ثجٛاس اٌم١ّخ   ثبٌٕغجخ ٌّٕحٕٟ اٌذاٌخ  

 ( )     
  ( )        (    ) 

(    )  اٞ ِٓ اشبسح 
 : ١ّٔٚض صلاس حبلاد         

 اشبرة انفرق مىجت : 1انحبنت 

 ( )        (    )    

   ارْ اٌّّبط 
   ٠مع رحذ ِٕحٕٟ اٌذاٌخ   

 : مثبل

 ( )         

   
   ( )            

   ( )       
 

 
    (  ) 

       

 ( )     
 

 
    (  )   ( )       

    رحذ  ٠مع   ارْ 
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 Geogébraِٓ غشف اٌىبرت ثبلاعزّبد عٍٝ  : اٌّصذس

 اشبرة انفرق سبنبت : 2انحبنت 

 ( )        (    )    

   ارْ اٌّّبط 
   ٠مع فٛق ِٕحٕٟ اٌذاٌخ   

 : ِضبي

 ( )    (   )     

   
   ( )    (   )     

    
   ( )      

 

 
   

 

 
    (  ) 

      

 ( )      
 

 
    (  )   ( )       

   ٠مع فٛق    ارْ 

 

 

 Geogébraِٓ غشف اٌىبرت ثبلاعزّبد عٍٝ  : اٌّصذس
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             عٍٝ حغت عبٌجخ ِشح اشبسح اٌفشق ِشح ِٛججخ  : 3اٌحبٌخ 

   ارْ اٌّّبط 
   عٕذ اٌم١ّخ    ٠مطع ِٕحٕٟ اٌذاٌخ   

 : مثبل

 ( )           

   
            

{
 
 

 
 

 ( )   

  ( )            ( )    

   ( )              ( )   

    ( )             ( )    

     ( )          ( )    

 

   
   ( )    (   )   (   )  (   )    (  ) 

   ارْ ِعبدٌخ اٌّّبط 
 : 

     (   ) 

 : اٌٛظع إٌغجٟ

 ( )   (   )   (   )   (  ) 

 : ارْ 1رغ١ش اشبسرٙب ثجٛاس     ثبِبْ اٌم١ّخ 

   اٌّّبط ٠مع رحذ إٌّحٕٟ      ارا وبْ 

   اٌّّبط ٠مع فٛق إٌّحٕٟ      ارا وبْ 

 إٌّحٕٟ اٌج١برٟ اٌزبٌٟ ٠ٛظح إٌزبئج اٌّزحصً ع١ٍٙب.

 

 Geogebraِٓ رب١ٌف اٌىبرت ثبلاعزّبد عٍٝ  : اٌّصذس
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 : حطبُك

 : اثحش عٓ إٌشش اٌّحذٚد ٌذاٌخ اٌّعشفخ ثبٌشىً

   
   

  √   

     
 

   ٌّٕحٕٟ    اٚجذ ِعبدٌخ اٌّّبط 

 ادسط اٌٛظع إٌغجٟ

 : اٌحً

   
   √      

 

 
  

 

 
   

 

  
    (  ) 

   
     √        

 

 
  

 

 
   

 

  
    (  ) 

   
               (  ) 

 : ارْ

   
   

  √   

     
 

 
 
 

  
 
 

   
 
  

    (  )

       (  )
 

   
   

  √   

     
  

 

 
 

 

 
  

 

  
    (  ) 

     ارْ ِٓ خلا ي إٌشش اٌّحذٚد ٔغزٕزج اْ ِعبدٌخ اٌّّبط 

 

    
 

 
 

 

 
  

 اشبسح  اٌحذ  : ثّب اْ
 

  
  إٌّحٕٟ ي ٌٍذاٌخ. فٛق عبٌجخ ارْ اٌّّبط ٠مع   

 (Développement asymptotique )  ∞ انىشر انمحدود وانمسخمُمبث انممبربت بجىار  .1.2

 : مثبل

 : اٚجذ إٌشش اٌّحذٚد ٌٍذاٌخ اٌّعشفخ ثبٌشىً

    
   ( )    (  

 

 
) 

 ( )     (  
 

  
)   ( )        (  

 

  
) 

 : ٔعع
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 : ارْ

 ( )        (   ) 

   
   ( )        

 

 
   

 

 
    (  ) 

 ∞  ٚع١ٍٗ ٠صجح إٌشش اٌّحذٚد ثجٛاس 

 

    
   ( )    (  

 

 
)   ( )      

 

  
 

 

   
 

 

    
  (  ) 

 : وّب ٠ٛظح إٌّحٕٟ اٌج١بٟٔ اٌزبٌٟ  + ٠مع رحذ ِٕحٕٟ اٌذاٌخ ∞ِغزم١ُ ِمبسة ثجٛاس       : ارْ

 

 

 Geogbraمه حبنُف انكبحب ببسخعمبل  : انمصدر

 

 

 

 

 

 

 

 


