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Série d’exercices N°1

Exercice n°1 : Montrer que dans un espace topologique séparé une union finie de
compacts est compacte.

Exercice n°2 : Soient (X, d) un espace metrique compact et (a,, ),y UNne suite de X et
[ € X. On suppose que toute sous-suite convergente de la suite (a,),eny CONVerge vers
[ . Montrer que la suite (a,,) ey CONverge vers | .

Exercice n°3 : Montrer que si une application entre deux espaces métriques est
séquentiellement continue en un point alors elle est continue en ce point.

Exercice n°4: Soit (X, d) un espace métrique. Munissons 1’espace X X X de la distance
produit :

Do ((x, ), (x',¥)) = max(d(x,x),d(, ¥).

Montrer que I’application d: X X X — R est lipschitzienne de rapport 2.

Exercice n°5: Soient E un espace vectoriel normé et x, € E. Il existe f € E', tel que

f(xo ) = llxoll et [IfIl < 1.




