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Série n02-B : les fonctions analytiques

1. Donner les domaines de définition des fonctions suivantes et calculer les limites aux points

indiqués :
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2. Montrer que la fonction f est continue au point indiqué :

, , . 1 z3 ,
@) f(z2)=z>—iz+3—-2i;2zg=2—1 ;(b)f(Z)=Z3—;; Zo = 3i; (c)f(z)—m Zo =i
(d) f(2) = 22, 2, = i/t

3. Montrer que la fonction f n’est pas continue au point indiqué:

@ f@) =220 =13 0) f(2) = 5 %0 = i

4. En utilisant la définition de la dérivée d’une fonction, calculer f'(z) :
(a) f(2) = 9iz + 2 —3i; (b) f(2) = iz = 72%; () f(D) =z —+ ;
@ f@) == f(2) =23

- Utiliser les régles de la dérivation pour calculer f'(z) :
a)f(2) =2 -z +iz*—32z2 + i
(b) f(z) = (z° -1 (z> —z+1-75i)

2+i

(c) f(z) = —5iz? +—

5. Utiliser la regle de I'Hopital pour calculer les limites suivantes :

y 27 +i . z*+ 16 | z° + 4z
im——- 1im im —
701 714 + 1 2242 22 — 227 + 4 z-1+iz2 — 27 + 2

6. Quelles sont les fonctions qui vérifient les équations C-R ? conclure
a) f(2) = 2%; (b) f(z) =322 + 52— 6i; (c) f(z) = Re(2);
(d) f(Z) =4z —-6Z+ 3,' (e) f(Z) = x2 + yz; (f) f(Z) — CO:G _ iSinG;

r

7. Vérifier que la fonction u(x, y) est harmonique. Trouver sa fonction harmonique conjuguée :
(@) ulx,y) = x; (b) uCx,y) = 2x — 2xy; (cJulx,y) =x* —y?%

(d)u(x,y) = log(x? + y2); (e) u(x,y) = e*(xcosy — ysinx);

() ulx,y) = —e*siny;




