
 
 

 وزارة التعلیم العالي و البحث العلمي

  

2021/2022جامعة الجیلالي بونعامة                                                                        السنة الجامعیة   

  علوم تجاریة&كلیة العلوم الاقتصادیة و علوم التسییر                                                       قسم العلوم الاقتصادیة

  1ریاضیات : المقیاس                                                           )S02&S04( (LMD)السنة اولى جذع مشترك 

 

 (Les suites réelle)متتالیات العددیة ال : 1السلسلة رقم 

 : 1تمرین 

 : حیث (𝑈𝑛)نعرف المتتالیة التدریجیة 

⎩
⎪
⎨

⎪
⎧ 𝑈0 =

1
2

∀𝑛 ∈ ℕ,   𝑈𝑛+1 = �1 + 𝑈𝑛
2

 

𝑛∀   : بین ان .1 ∈ ℕ  ; 0 <  𝑈𝑛 < 1 

,0[المعرفة على  𝑓لدینا الدالة  .2 𝑓(𝑥)  : كما یلي  ]1 = �1+𝑥
2

 

 متزایدة. 𝑓بین ان الدلة  .2.1

 .(𝑈𝑛)ادرس رتابة المتتالیة  .2.2

 (𝑈𝑛)استنتج تقارب المتتالیة  .2.3

𝑛∀ : بین ان .3 ∈ ℕ, 1 −𝑈𝑛+1 < 1−𝑈𝑛
2

 

1     : بین ان .3.1 − 𝑈𝑛+1 < 1
2𝑛+1

. 

 . (𝑈𝑛)استنتج نھایة المتتالیة  .3.2

𝐵  : معرفة كما یلي ℝمجموعة جزئیة من  𝐵لیكن  .4 = �(−1) + 𝑈𝑛 ,𝑛 ∈ ℕ� 

 مححدودة . 𝐵 بین ان  .4.1

, sup(𝐵)استنتج  .4.2 𝑒𝑡 inf(𝐵). 

 : 2تمرین 

 : في الحالات التالیة 𝑖𝑛𝑓الاحد الادني  𝑠𝑢𝑝اوجد ان امكن الحد الاعلى  ℕمجموعة جزئیة من   𝐴لتكن 

𝐴 = �(−1)𝑘 +
(−1)𝑛

𝑛 + 1
 /𝑘,𝑛 ∈ ℕ� 



 
بكدي م د.  

𝐵 = {1}  ;𝐶 = �
−𝑛
𝑛 + 1

;𝑛 ∈ ℕ� 

𝐷 : استنتج الحد الادنى للمجموعة = � 1
𝑛+1

 ;𝑛 ∈ ℕ� 

 : ملاحضة

𝑖𝑛𝑓(𝐴  : یمكن اسعمال الخاصیة + 𝐵) = 𝑖𝑛𝑓(𝐴) + 𝑖𝑛𝑓(𝐵) 

  : 3تمرین 

�      :لدینا المتتالیة 
𝑈0 = 11

4
                                           

𝑈𝑛+1 = 5
2

+ �𝑈𝑛 −
7
4

   ;  ∀𝑛 ∈ ℕ
 

 .بین ان المتتالیة معرفة .1

 نفرض ان المتتالیة متقاربة عین النھایات الممكنة. .2

 بین انھا محددودة من الاعلى . .3

 )Suite récurrente ( 4: تمرین

�      :لدینا المتتالیة 
 𝑈0 = 1

4
                                           

𝑈𝑛+1 = 3𝑈𝑛+2
𝑈𝑛+4

             ;  ∀𝑛 ∈ ℕ
 

 

𝑛∀ بحیث 𝑏 و 𝑎 عین قیمة   .1 ∈ ℕ;  𝑛 = 𝛼 + 𝛽

𝑛+4
: 

𝑛∀  : بین ان .2 ∈ ℕ;  −2 < 𝑈𝑛 < 1 

 ؟ ھل ھي متقاربة؟ (𝑈𝑛)ادرس اتجاه تغیر المتتالیة  .3

𝑛∀ :المعرفة كما یلي  (𝑉𝑛)لتكن المتتالیة  .4 ∈ ℕ;  𝑉𝑛 = 𝑈𝑛+2
1−𝑈𝑛

  

 ھندسیة ؟ عین اسسھا و حدھا الاول ؟ (𝑉𝑛)بین ان النتتالیة 

 ؟  (𝑉𝑛)ما ھي عیارة الحد العام للمتتالیة  .5

 ؟(𝑉𝑛)و   nبدلالة  (𝑈𝑛)اكتب  .6

𝑆  : احسب المجموع .7 = 1
𝑉0

+ 5
𝑉1

+ 52

𝑉2
+ ⋯… … … . 5

𝑛−2

𝑉𝑛−2
+ 5𝑛−1

𝑉𝑛−1
+ 5𝑛

𝑉𝑛
 

 )démonstration par récurrence( : 5تمرین 

 : اثبت بالتراجع العلاقة التالیة

�𝑘�
4
5
�
𝑘𝑛

𝑘=1

=
4 × 5𝑛+1 − (5 + 𝑛) × 4𝑛+1

5𝑛
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2021/2022جامعة الجیلالي بونعامة                                                                        السنة الجامعیة   

  &علوم تجاریةكلیة العلوم الاقتصادیة و علوم التسییر                                                       قسم العلوم الاقتصادیة

 1ریاضیات : المقیاس                                                         (S04-S02)   (LMD)السنة اولى جذع مشترك 

 

 (Les fonctions réelle) الدوال العددیة  : 2السلسلة رقم 

 (étude complète) : 1تمرین 

 : المعرفة كما یلى 𝑓لدینا الدالة 

𝑓(𝑥) = �
1 + √𝑥 − √1 + 𝑥

√𝑥
           𝑠𝑖 𝑥 > 0

−1 + sin 𝑥                       𝑠𝑖𝑛𝑜𝑛       
              

 𝑓عین مجال تعریف الدالة  .1
 𝑓ادرس استمراریة و قابلیة اشتقاق الدالة  .2
 𝑓عین عبارة الدالة المشتقة لدالة  .3

 (limites) : 2تمرین 

 : احسب النھایات التالیة

lim𝑥→1
𝑥 ln𝑥−𝑥+1
(𝑥−1) ln 𝑥

 ; lim𝑥→1
√𝑥−1
√𝑥3 −1

 ;lim𝑥→+∞ �𝑥 + √𝑥 − √𝑥  ;lim𝑥→±∞ �1 − 1
|𝑥|�

|𝑥|
 

 (valeurs critiques, points stationnaires) : 3 تمرین

 : القیم الحرجة و القصوى لدوال التالیة اوجد

𝒇(𝒙) = 𝒙�𝒙𝟐 − 𝟏�;      𝒉(𝒙) =
𝒙

𝒙𝟐 + 𝟏
 

 

 (étude de fonction) : 4تمرین

 : قم بدراسة الدالة

𝑓(𝑥) = ln �𝑥2 − �𝑥2 − 1� 

 (dérivée nième)  : 5تمرین  

 : لكل من الدوال الاتیة nعین المشتقة من الدرجة 



 
بكدي م د.  

𝑓1(𝑥) = 𝑥4 + 𝑥3 ; 𝑓2(𝑥) = 𝑥𝑒𝑎𝑥 ;  𝑓3(𝑥) = 𝑥2 cos 𝑥  

 : 6تمرین 

 : المعرفة كما یلي 𝑓 لدینا الدالة

𝑓: 𝑥 → [𝑥; 𝑥 + 1]  [𝑥; 𝑥 + 1] ⊂ ℝ
𝑓: 𝑥 → ln 𝑥                                         

 

1  : بین ان
𝑥+1

< ln(𝑥 + 1) − ln 𝑥 < 1
𝑥

 

 التزایدات المنتھیة. نظریةیمكن استعمال  : ملاحضة

 :7تمرین 

 : معرفة كما یلي  𝑓لدینا دالة 

𝑓(𝑥) = � 1 + 𝑥√𝑥             ∶ 𝑠𝑖𝑥 ≥ 0
1 + ln(1 + 𝑥2)  ∶ 𝑠𝑖 𝑥 < 0

 

 𝑓عین مجال تعریف الدالة  .1
 مستمرة؟ ′ھل  𝑓ادرس استمراریة و قابلیة اشتقاق الدالة  .2
; 1−] : على المجال 𝑓التزایدات المنتھیة  لدالة  نظریةطبق ان امكن  .3 1] 

 :8تمرین 

;𝑎[قابلتین للاشتقاق على المجال   𝑓 𝑒𝑡 𝑔لدینا الدالتین  𝑏[  . 

 : بین انھ

∀𝑥 ∈ [𝑎; 𝑏]  𝑓(𝑥)𝑔′(𝑥) = (𝑓.𝑔)′(𝑥) − 𝑓′(𝑥)𝑔(𝑥) 

 )Théorème des accroissements finis + Rolle( :  9تمرین 

 : التزایدات المنتھیة على الدالة التالیة نظریةطبق ان امكن 

𝑓(𝑥) = 1 − ln(1 + 𝑥)           𝑥 ∈ [0; 1] 

 : رول على الدوال التالیة نظریةطبق ان امكن 

𝑓(𝑥) = 𝑥3 − 4𝑥      𝑥 ∈ [−2; 0]           𝑔(𝑥) = |𝑥|      𝑥 ∈ [−1; 1] 

ℎ(𝑥) = �1 − 𝑥2          ;∀𝑥 ∈ [0; 1]
0              ; 𝑥 = 0  
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2021/2022السنة الجامعیة        جامعة الجیلالي بونعامة                                                                   

  &علوم تجاریةكلیة العلوم الاقتصادیة و علوم التسییر                                                       قسم العلوم الاقتصادیة

  1ریاضیات : المقیاس                                                            (LMD)السنة اولى جذع مشترك 

 

 (Les fonctions primitives) ةالأصلیدوال ال : 3السلسلة رقم 

 :1تمرین 

 : التالیة ةالأصلیاحسب الدوال 

� cos√𝑥 𝑑𝑥  ;  �(ln 𝑥)2 𝑑𝑥  ;  � sin(ln 𝑥)𝑑𝑥  ;  � cos(ln 𝑥)𝑑𝑥 ;   �
2𝑥 − 1

(𝑥 + 1)2 𝑑𝑥 ; 

�
𝑥

(𝑥2 + 1)2 𝑑𝑥 ;   �
1

1 + 𝑒𝑥
𝑑𝑥  ;  � cos 𝑥 . sin3 𝑥 𝑑𝑥 ;  �

1
2
𝑥2�1 + 𝑥3 𝑑𝑥   ;  �

𝑥 − 1

�𝑥(𝑥 − 2)
𝑑𝑥 

 :2تمرین 

 : احسب التكاملات التالیة

�
sin3 𝑥 . cos 𝑥

1 + sin2 𝑥

𝜋
2

0
𝑑𝑥  ;  � 𝑒2𝑥 ln(1 + 𝑒𝑥)

1

0
𝑑𝑥   ;  �

1
1 + 𝑥

ln(1 + 𝑥)
1

0
𝑑𝑥  ;   �

1
𝑥2

ln(1 + 𝑥)
2

1
 

�
𝑒2𝑥

(1 + 𝑒𝑥)√1 + 𝑒𝑥
𝑥

0
𝑑𝑥 ;    �

1
1 − 𝑥2

3

2
𝑑𝑥 ;  �

1
𝑛

2

−2
𝑑𝑥 ;  � �𝑒−𝑥 +

1
2𝑒2𝑥

�
−1

0
𝑑𝑥  ;  

 :3تمرین

 : بالشكل التالي ℝالمعرفة على   𝑓لتكن الدالة 

𝑓(𝑥) =
𝑥3 − 1

|𝑥 − 2| + 1
     ∀𝑥 ∈ ℝ 

𝐹(0) : بحیث 𝑓اوجد الدالة الاصلیة لدالة  = 0 

 :4تمرین 

 : بین ان ℝمن   𝐼دالتین قابلتین لاشتقاق على المجال    𝑓 𝑒𝑡 𝑔لتكن الدالتین 



 
بكدي م د.  

�𝑓′(𝑥).𝑔(𝑥)𝑑𝑥 = 𝑓(𝑥).𝑔(𝑥) −�𝑓(𝑥).𝑔′(𝑥)𝑑𝑥 

 : 5تمرین 

 : ادرس تقارب التكاملات التالیة

�
cos 3𝑥

√5 + 2 sin 3𝑥

𝜋
3

0
𝑑𝑥 ;       �

�3 + √𝑥
3

√𝑥

2

1
𝑑𝑥 ;     �

𝑥2

(𝑎𝑥3 + 𝑏)2
1

0
𝑑𝑥 ;  �

1
√𝑥 + 𝑥

+∞

1
𝑑𝑥 

 )Critère de comparaison (  : 6تمرین 

 : ادرس تقارب التكاملات التي من اشكل

�
sin2 𝑥
1 + 𝑥

2

0
𝑑𝑥  ;       �

1
𝑒𝑥 + 𝑥

+∞

0
𝑑𝑥  ;    �

1
𝑒𝑥2

+∞

0
𝑑𝑥  ;  �

1
1 + 𝑥3

+∞

1
𝑑𝑥 

 )Critère d’équivalence (  : 7تمرین 

 : ادرس تقارب التكاملات التي من اشكل

�
𝑥 + 1

𝑥4 + 𝑥2 + 3

+∞

1
𝑑𝑥  ;    �

sin 𝑥
𝑥5

1

0
𝑑𝑥  ;   �

1
𝑒𝑥 − 1

+∞

0
𝑑𝑥  ;  �

1
ln�1 + √𝑥�

1

0
𝑑𝑥 ; 

 )Riemann+ Critère d’abel(  : 8تمرین 

 : ادرس تقارب التكاملات التي من اشكل

�
ln 𝑥
𝑥3

+∞

2
𝑑𝑥  ;   �

sin4 𝑥 . cos4 𝑥
𝑥2

+∞

1
𝑑𝑥  ;    �

1
(1 + 𝑒𝑥)(1 + 𝑒−𝑥)

+∞

0
𝑑𝑥 
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