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Série d�exercices n 01
Tribus et mesures

Exercice 1: Soit E un ensemble.
1. Soit T une partie de P (E) stable par union dénombrable, stable par passage au complé-
mentaire et t.q. ; 2 T . Montrer que T est une tribu, c�est-à-dire qu�elle véri�e aussi E 2 T
et qu�elle est stable par intersection dénombrable.
2. L�ensemble des parties �nies de E est-il une tribu ?
3. Montrer qu�une intersection quelconque de tribus sur E est une tribu sur E.
4. Donner un exemple montrant que A [B n�est pas nécessairement une tribu sur E:

Exercice 2: (image réciproque de la tribu)
Soit f : 
! E une fonction et S une tribu sur E . Montrer que

T =
�
f�1 (s) =s 2 S

	
est une tribu de 
 .

Exercice 3: (Tribu trace)
1. Soit T une tribu sur un ensemble E et F � E. Montrer que TF = fA \ F;A 2 Tg est
une tribu sur F (tribu trace de T sur F ).
Exercice 4: (Tribu-image) Soit f : X ! Y et T une tribu sur Y . Montrer que

T =
�
S � Y =f�1 (S) 2 T

	
est une tribu de Y .
Exercice 5: Soit 
 un ensemble et A 2 P (
). Déterminer la tribu engendrée par
C = fAg.
Exercice 6: (Lemme de transport)
Soit f : X ! Y et E une partie de parties de Y: Montrer que

�
�
f�1 (E)

�
= f�1 (� (E)) :

1



Exercice 6:

Exercice 7:

Exercice 8:

Exercice 9:
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